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Verdoppelung eines Quadrats 
 

 

mit Hilfe des Bildes 
 

 
 

Quadrat als Summe zweier Quadrate 
 

 
 

mit Hilfe eines entsprechenden Bildes 
 

 
 

 

Bemerkung:  Das erste Fünfeck ist indirekt bei Platon zu finden und  

   das zweite direkt bei Leibniz zu sehen. 
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Was will Pythagoras hiermit sagen? 

 

 
 

 

 

 

  

 

 Bei Euklid ist mit  

 Vielem zu rechnen! 
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Zum Satz des Herrn Pythagoras 
Geometrie ï algebraische Bildbeschreibung 

Ari thmetik ï anschauliche Zahlendarstellung 
 

Geometrie (Flächengleichheit) 
 

       a · a      +           b · b       
=        c · c 

 

Arithmetik  (Zahlengleichheit) 
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Auf  

einen Blick 
unendlich viele verschiedene 

pythagoreische Zahlen-Tripel ersichtlich 

in einem Dreieckschema mit 

vierfachen Dreieckszahlen als 

elementare Bausteine 

dargestellt 

 

a , c  ungerade  ;     b  gerade       ;       k > l ² 0 
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           ak · al = a        (b, c)    

              

   3 · 1         (4, 5)    

  5 · 1  5 · 3       (12, 13)  (8, 17)   

 7 · 1  7 · 3  7 · 5     (24, 25)  (20, 29)  (12, 37)  

9 · 1  9 · 3  9 · 5  9 · 7   (40, 41)  (36, 45)  (28, 53)  (16, 65) 

   ×         ×    
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 Bemerkung:  

 Als sichtbare Bausteine dienen die Dreieckszahlen 
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Ein abstraktes 

Meditations- und Rechenschema 
zu den 

"Pythagoreischen Zahlentripeln" 
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Zur Erkenntnis, Einsicht und Überzeugung des  

"Pythagoras"  
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I.   41 

I.   4 

I.   41 

Zu Euklid I.47  
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Zum Begriff der Gleichheit und Identität  
 

Leibniz       

über sich: Et puer adhuc logicam versans animadverterat ultimam veritatum a ratione pendentium  

  analysin abire in haec duo:  definitiones,  et veritates identicas, solas necessariarum vere  

  primitivas é 
 

  Als Knabe und noch bei der Beschäftigung mit der Logik hatte er wahrgenommen, dass die  

  letzte Analyse der von einer Begründung abhängigen Wahrheiten auf folgende zwei Dinge  

  hinausläuft:  Definitionen und identische Wahrheiten; é 
 

 ("Historia et origo calculi differentialis"  LMG V, Kap. 31, S. 395.) 
 (http://www.hamborg-berlin.de/a_persona/interessen/Historia.pdf, S. 5) 
 

Ein Beweis ?! 

 
          gleichseitiges, 

          rechtwinkliges 

          Viereck 

          Ú   Quadrat 
            Def. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
Euklid I  

Axiome 
 

 
 

   1.    Die dem Selben Gleichen sind auch einander gleich. 

          (Wie auch bei 3. und 7. ungenau bis falsch:  

            Was demselben gleich ist, ist auch einander gleich.) 

             
 

   3.    Und wenn von Gleichen Gleiche weggenommen werden, sind die Reste gleich. 

          (Wenn von Gleichem Gleiches weggenommen wird, sind die Reste gleich.) 

             
 

   7.    Und die aufeinander passen, sind einander gleich.  

          (Was einander deckt, ist einander gleich.) 

             

= 

= 

http://www.hamborg-berlin.de/a_persona/interessen/Historia.pdf
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Ein Bilderbuch1 der Euklidischen Geometrie,  
ergänzt mit Schriftzeichen, die als Texte in den Sprachen  

Altgriechisch, Latein und Algebra lesbar sind. 
 

 

(Textquelle 1883:) 
 

 

 
 

  

                                                 
1
 Runde Klammern ( ) wurden von uns gesetzt. 
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Ŭȭ. 

 

 ́Ű ɠ ŭɞɗŮ ůɖɠ Ů ɗŮ Ŭɠ ˊŮˊŮɟŬůɛ ɜɖɠ 

ʐʍɾʖʉʋʉ ʎʌʇʀʑʍʋʉ ʎʑʎʐʎɻʎʃɻʅȢ 
 

I. 

 

In data recta terminata  

triangulum aequilaterum construere. 

ůŰɤ  ŭɞɗŮ ůŬ Ů ɗŮ Ŭ ˊŮˊŮɟŬůɛ ɜɖ 

 ȷȸ. 

Sit data recta terminata  

AB. 

 
 

ȹŮ ŭ  ́Ű ɠ ȷȸ Ů ɗŮ Ŭɠ  

Űɟ ɔɤɜɞɜ ů ˊɚŮɡɟɞɜ ůɡůŰ ůŬůɗŬɘ.  

oportet igitur in recta AB (terminata) 

triangulum aequilaterum construere. 

 
 

Ⱦ ɜŰɟ ɛ ɜ Ű ȷ ŭɘŬůŰ ɛŬŰɘ ŭ Ű ȷȸ ə əɚɞɠ 

ɔŮɔɟ űɗɤ  ȸũȹ, 

 

centro A et radio AB 

circulus describatur ȸũȹ, 

             
 

əŬ ˊ ɚɘɜ ə ɜŰɟ ɛ ɜ Ű ȸ ŭɘŬůŰ ɛŬŰɘ ŭ  

Ű  ȸȷ ə əɚɞɠ ɔŮɔɟ űɗɤ  ȷũȺ,  

et rursus centro B radio autem 

BA circulus describatur AũȺ, 
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əŬ  ́Űɞ  ũ ůɖɛŮ ɞɡ,  

əŬɗ'  Ű ɛɜɞɡůɘɜ ɚɚ ɚɞɡɠ 

ɞ ə əɚɞɘ,  ́Ű ȷ, ȸ ůɖɛŮ Ŭ ˊŮɕŮ ɢɗɤůŬɜ 

Ů ɗŮ Ŭɘ Ŭ ũȷ, ũȸ. 

et a puncto ũ , 

in quo circuli inter se secant, 

ad puncta A, B  

ducantur rectae ũȷ, ũȸ. 

 

 
 

 

ȾŬ ˊŮ Ű ȷ ůɖɛŮ ɞɜ 

ə ɜŰɟɞɜ ůŰ Űɞ  ũȹȸ ə əɚɞɡ,  

ůɖ ůŰ ɜ  ȷũ Ű ȷȸ· 

ˊ ɚɘɜ, ˊŮ Ű ȸ ůɖɛŮ ɞɜ 

ə ɜŰɟɞɜ ůŰ Űɞ  ũȷȺ ə əɚɞɡ,  

 

 

ůɖ ůŰ ɜ  ȸũ Ű ȸȷ.  

ŭŮ ɢɗɖ ŭ əŬ  ũȷ Ű ȷȸ ůɖ· 

əŬŰ ɟŬ ɟŬ Ű ɜ ũȷ, ũȸ  

Ű ȷȸ ůŰ ɜ ůɖ.  

Ű ŭ Ű Ŭ Ű ůŬ  

əŬ ɚɚ ɚɞɘɠ ůŰ ɜ ůŬ·  

əŬ  ũȷ ɟŬ Ű ũȸ ůŰ ɜ ůɖ·  

əŬ ŰɟŮ ɠ ɟŬ Ŭ ũȷ, ȷȸ, ȸũ 

 ůŬɘ ɚɚ ɚŬɘɠ Ů ů ɜ. 

 

iam quoniam punctam A 

centrum est circuli ũȹȸ, 

erit ȷũ = ȷȸ. 

rursus quoniam B punctam 

centrum est circuli ũȷȺ, 

 

est ȸũ = BA. 

sed demonstratum est etiam ũȷ = AB. 

quare utraque ũȷ, ũȸ  

rectae AB aequalis est. 

quae autem eidem aequalia sunt 

etiam inter se aequalia sunt [ə. ɜɜ. 1]. 

itaque etiam ũȷ = ũȸ. 

itaque ũȷ, ȷȸ, ȸũ 

aequales sunt. 

ů ˊɚŮɡɟɞɜ ɟŬ ůŰ Ű ȷȸũ Űɟ ɔɤɜɞɜ.  

əŬ ůɡɜ ůŰŬŰŬɘ  ́Ű ɠ ŭɞɗŮ ůɖɠ  

Ů ɗŮ Ŭɠ ˊŮˊŮɟŬůɛ ɜɖɠ Ű ɠ ȷȸ. 

[ ˊ  Ű ɠ ŭɞɗŮ ůɖɠ ɟŬ Ů ɗŮ Ŭɠ ˊŮˊŮɟŬůɛ ɜɖɠ 

Űɟ ɔɤɜɞɜ ů ˊɚŮɡɟɞɜ ůɡɜ ůŰŬŰŬɘ]Ŀ  

ˊŮɟ ŭŮɘ ˊɞɘ ůŬɘ. 

quare triangulus ȷȸũ aequilaterus est; 

et in data 

recta terminata AB constructus est . 

 

 

quod oportebat fieri. 
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ɓȭ. 
 
Ʉɟ ɠ Ű ŭɞɗ ɜŰɘ ůɖɛŮ  

Ű ŭɞɗŮ ů Ů ɗŮ ůɖɜ  

Ů ɗŮ Ŭɜ ɗ ůɗŬɘ.  
 

ůŰɤ Ű ɛ ɜ ŭɞɗ ɜ ůɖɛŮ ɞɜ Ű ȷ,  

 ŭ ŭɞɗŮ ůŬ Ů ɗŮ Ŭ  ȸũ· 

 

ȽȽ. 

 

Ad datum punctum 

datae rectae aequalem 

rectam constituere. 
 

sit datum punctum A, 

data autem rectam ȸũ. 

 

 

             
 

 

ŭŮ ŭ ˊɟ ɠ Ű ȷ ůɖɛŮ  

Ű ŭɞɗŮ ů Ů ɗŮ Ű ȸũ ůɖɜ  

Ů ɗŮ Ŭɜ ɗ ůɗŬɘ. 

 

oportet igitur ad punctum A 

datae rectae ȸũaequalem 

rectam constituere. 

 

 

      
 

 

ˊŮɕŮ ɢɗɤ ɔ ɟ ˊ  Űɞ  ȷ ůɖɛŮ ɞɡ  

ˊ  Ű  ȸ ůɖɛŮ ɞɜ Ů ɗŮ Ŭ  ȷȸ, 

 

ducatur enim a puncto A 

ad B punctum recta AB [ŬŰ. 1], 
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əŬ  ůɡɜŮůŰ Űɤ ˊ' Ŭ Ű ɠ  

Űɟ ɔɤɜɞɜ ů ˊɚŮɡɟɞɜ Ű  ȹȷȸ, 

 

et in ea construatur 

triangulus aequilaterus ȹȷȸ [prop. I], 

 

      
əŬ  əɓŮɓɚ ůɗɤůŬɜ ˊ' Ů ɗŮ Ŭɠ ŰŬ ɠ ȹȷ, ȹȸ  

Ů ɗŮ Ŭɘ Ŭ  ȷȺ, ȸȻ,  

et producantur in directum rectae ȹȷ, ȹȸ 

ut fiant ȷȺ, ȸȻ, 

 

     
 

əŬ  ə ɜŰɟ  ɛ ɜ Ű  ȸ 

ŭɘŬůŰ ɛŬŰɘ ŭ  Ű  ȸũ 

ə əɚɞɠ ɔŮɔɟ űɗɤ  ũȼŪ, 

et centro B 

radio autem ȸũ 

circulus describatur [ŬŰ. 2] ũȼŪ, 
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əŬ  ˊ ɚɘɜ ə ɜŰɟ  Ű  ȹ  

əŬ  ŭɘŬůŰ ɛŬŰɘ Ű  ȹȼ  

ə əɚɞɠ ɔŮɔɟ űɗɤ  ȼȾȿ. 

et rursus centro ȹ 

radio autem ȹȼ 

circulus describatur ȼȾȿ. 

  

       
 

 

 

ˊŮ ɞ ɜ Ű ȸ ůɖɛŮ ɞɜ 

ə ɜŰɟɞɜ ůŰ Űɞ ũȼŪ,  

ůɖ ůŰ ɜ  ȸũ Ű ȸȼ.  

ˊ ɚɘɜ, ˊŮ Ű ȹ ůɖɛŮ ɞɜ  

ə ɜŰɟɞɜ ůŰ Űɞ Ⱦȿȼ ə əɚɞɡ, 

ůɖ ůŰ ɜ  ȹȿ Ű ȹȼ,  

ɜ  ȹȷ Ű ȹȸ ůɖ ůŰ ɜ.  

ɚɞɘˊ ɟŬ  ȷȿ ɚɞɘˊ Ű ȸȼ ůŰ ɜ ůɖ.  

ŭŮ ɢɗɖ ŭ əŬ  ȸũ Ű ȸȼ ůɖ·  

əŬŰ ɟŬ ɟŬ Ű ɜ ȷȿ, ȸũ  

Ű ȸȼ ůŰ ɜ ůɖ.  

Ű ŭ Ű Ŭ Ű ůŬ  

əŬ ɚɚ ɚɞɘɠ ůŰ ɜ ůŬ·  

əŬ  ȷȿ ɟŬ Ű ȸũ ůŰ ɜ ůɖ. 

 

Ʉɟ ɠ ɟŬ Ű ŭɞɗ ɜŰɘ ůɖɛŮ Ű ȷ  

Ű ŭɞɗŮ ů Ů ɗŮ Ű ȸũ ůɖ  

Ů ɗŮ Ŭ əŮ ŰŬɘ  ȷȿ·  

ˊŮɟ ŭŮɘ ˊɞɘ ůŬɘ.  

 

iam quoniam B punctum 

centrum est (circuli) ũȼŪ, 

erit ȸũ = ȸȼ. 

rursus quoniam ȹ punctum 

centrum est circuli Ⱦȿȼ, 

erit ȹȿ = ȹȼ, 

quarum (partes) ȹȷ, ȹȸ aequales. 

itaque ȷȿ = ȸȼ [ə. ɜɜ. 3]. 

sed demonstratum est ȸũ = ȸȼ. 

itaque utraque ȷȿ, ȸũ 

(rectae) BH aequalis est. 

verum quae eidem aequalia sunt, 

etiam inter se aequalia sunt [ə. ɜɜ. 1]. 

ergo etiam ȷȿ = ȸũ. 

 

Ergo ad datum punctum A 

datae rectae ȸũ aequalis 

constituta est recta ȷȿ; 

quod oportebat fieri. 
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ɔ' . 

 

ɝʋ ɿʋʃʀʅʎʉ ʀʃʀʅʉ ʉʎʖʉ  
ʌ  ʐʏ ʈʀʁʋʉʋʏ ʐ ʇʎʎʋʉʅ ʎʂʉ ʀʃʀɻʉ 
ʒʀʇʀʉ.  

 
ʎʐʖʎɻʉ ɻ ɿʋʃʀʎɻʅ ɿʋ ʀʃʀɻʅ ʉʅʎʋʅ ɻ ɚɛ, ɜ,  
ʉ ʈʀʁʖʉ ʎʐʖ  ɚɛ·  

 

 
 

ɿʀ ɿ ʌ  ʐʏ ʈʀʁʋʉʋʏ ʐʏ ɚɛ  
ʐ ʇʎʎʋʉʅ ʐ ɜ ʎʂʉ ʀʃʀɻʉ ʒʀʇʀʉ.  

III.  

 

Datis duabus rectis inaequalibus 

rectam minori aequalem a maiore 

abscindere. 

 

Sint duae datae rectae inaequales ȷȸ, ũ, 

quarum maior sit AB. 

 

 
 

oportet igitur a maiore AB 

minori  ũ aequalem rectam abscindere. 

ɣʀʎʃʖ ʌʍʏ ʐ  ɚ ʎʂʈʀ ʐ ɜ  
ʀʃʀ ʎʂ  ɚɝ·  
 

 
 

constituatur ad A punctum rectae  ũ  

aequalis  ȷȹ [propr. II],  
 

 
 

ʆɻ ʆʉʐʍ ʈʉ ʐ  ɚ  
ɿʅɻʎʐʈɻʐʅ  ɿ  ʐ  ɚɝ  
ʆʆʇʋʏ ɾʀɾʍʒʃʖ  ɝɞɟ.  
 

 
 

et centro A  

radio autem  ȷȹ  

describatur circulus ȹȺȻ [ŬŰ. 2]. 
 

 
 

ɣɻ ʌʀ ʐ ɚ ʎʂʈʀʋʉ  
ʆʉʐʍʋʉ ʎʐ ʐʋ ɝɞɟ ʆʆʇʋʑ,  
ʎʂ ʎʐʉ  ɚɞ ʐ ɚɝ·  
ʇʇ ʆɻ  ɜ ʐ ɚɝ ʎʐʅʉ ʎʂ.  
ʆɻʐʍɻ ʍɻ ʐʉ ɚɞ, ɜ ʐ ɚɝ ʎʐʅʉ ʎʂ·  
ʎʐʀ ʆɻ  ɚɞ ʐ ɜ ʎʐʅʉ ʎʂ.  

 

 
 

ɝʋ ʍɻ ɿʋʃʀʅʎʉ ʀʃʀʅʉ ʉʎʖʉ ʐʉ ɚɛ, ɜ  
ʌ  ʐʏ ʈʀʁʋʉʋʏ ʐʏ ɚɛ ʐ ʇʎʎʋʉʅ ʐ  ɜ ʎʂ 
ʒʍʂʐɻʅ  ɚɞ· 
ʌʀʍ ɿʀʅ ʌʋʅʎɻʅ. 

 

Et quoniam punctum A  

centrum est circuli ȹȺȻ,  

est AE = ȷȹ; 

verum etiam ũ = ȷȹ.  
itaque utraque AE, ũ rectae ȷȹ aequalis est; 

ergo etiam AE = ũ.  
 

 
 

Ergo datis duabus rectis in aequalibus AB, ũ 

a maiore AB minori ũ aequalis  

abscisa est AE;  

quod oportebat fieri. 

 




